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 การศึกษาวิชาตางๆ ทางดานวิศวกรรม ลวนตั้งอยูบนพ้ืนฐานความรูดานคณิตศาสตร งานออกแบบ 
ตาง ๆ แมวาจะมีซอฟตแวรชวยในการออกแบบ แตซอฟตแวรตาง ๆ เหลานั้นลวนมาจากตนตอทาง
คณิตศาสตรทัง้สิ้น ความเขาใจทางคณิตศาสตรอยางลึกซึ้ง จึงมีความจําเปนอยางยิ่งตอการออกแบบทาง
วิศวกรรม เทคโนโลยี CAE (Computer Aid Engineering) อาจจัดไดวาเปนคลื่นลกูใหมซ่ึงมีผลกระทบ
โดยตรงตอเทคโนโลยกีารผลิตและการออกแบบสาํหรบัภาคอตุสาหกรรมในปจจุบนั ซ่ึงนับวาเปนคลื่นลูกที่
สามตอจากคลื่นของเทคโนโลยี CAD (Computer Aided Design) และ CAM (Computer Aided 
Manufacturing) ระเบียบวธิไีฟไนตเอลิเมนต (Finite Element Method) เปนระเบยีบวธิีการคํานวณชนิด
หน่ึงในเทคโนโลยี CAE ซ่ึงถูกนํามาใชในการวิเคราะหเพ่ือแกปญหาในดานการออกแบบทางวิศวกรรม 
เชน การคํานวณเพ่ือวิเคราะหคาความเคนและการเสียรูปรางในโครงสรางของอาคาร การวิเคราะหเพ่ือ
หาลักษณะการเสียรูปรางการยุบตวัของตัวถงัรถยนต เปนตน เพ่ือชวยประหยดังบประมาณและเวลาใน
การพัฒนาตนแบบทางวิศวกรรม 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

การใช CAE ชวยในการพัฒนาตนแบบ ชวยลดตนทุนและเวลาในการผลิตตนแบบ 
 

 การนําเทคโนโลยีคลื่นลูกใหม CAE มาใชงานนี้ตองการความรูในหลายๆ ดานกอนจะนํามา
ประยุกตใชใหเกิดประโยชนได ดังน้ันวิศวกรผูออกแบบจําเปนตองมีพ้ืนฐานความรู ๕ ประการ คือ  
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(๑) ความเขาใจในคณิตศาสตรทางวศิวกรรมชั้นสูง (Advanced engineering mathematics) 
ที่ประกอบดวยสมการเชิงอนุพันธยอย (Partial differential equations) ซ่ึงเปนสมการที่อยูในรูปแบบของ
สัญลักษณคลายเลขหกกลบัหัวกลบัหางที่เคยศึกษากนัในระดับชั้นปที่สามหรือปที่สี่ในระดับมหาวิทยาลัย  

(๒) ความเขาใจในระเบยีบวธิีการคํานวณขั้นสูง เชน ระเบียบวธิีผลตางสืบเนือ่ง (Finite 
difference method) หรือ ระเบียบวธิีไฟไนตเอลิเมนต (Finite element method) 

(๓) ความเขาใจในระเบยีบวธิีเชิงตัวเลข (Numerical methods) ที่ปจจุบันกลายเปนวิชา
บังคับในการเรียนวิศวกรรมศาสตรระดับปริญญาตรีในหลายสาขา ความรูความเขาใจที่เกิดขึ้นในระเบียบ
วิธีเชิงตวัเลขนี้เองจําเปนตองนําไปผนวกกับระเบยีบวิธีการคํานวณขั้นสูงในขอที่แลวอยางหลีกเลี่ยงไมได 

(๔) ความเขาใจในโปรแกรมคอมพิวเตอรที่ประกอบดวยขั้นตอนของการคํานวณ เน่ืองจาก
งานขนาดใหญอาจตองใชเวลาในการคํานวณนานหลายวัน หากมีความเขาใจในโปรแกรมคอมพิวเตอร    
ผูวิเคราะหจะสามารถเขาใจไดวาในชวงเวลานานนั้นโปรแกรมคอมพิวเตอรกําลังทําอะไรอยู อันเปนผล
ตอเน่ืองทําใหเกิดความมั่นใจในผลลัพธทีค่ํานวณได 

(๕) ประสบการณการใชเครื่องคอมพิวเตอรและโปรแกรมคอมพิวเตอร ทั้งน้ีเน่ืองจากผลลัพธ
ที่คํานวณไดน้ันประกอบดวยตัวเลขเปนจํานวนมาก แมวาในการวิเคราะหดวยซอฟตแวรจะชวยใหสามารถ 
เห็นผลลัพธเปนแถบสีอยางชัดเจน  
 

        

  
 

ตัวอยางผลลัพธท่ีไดจากการวิเคราะหดวยระเบียบวิธีไฟไนตเอลิเมนต 
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 ลองพิจารณาปญหาการหาความยาวเสนรอบวงของรูปวงกลม (L) ที่มีเสนผานศนูยกลางยาว d 
หนวย เน่ืองจาก drL π=π= 2  จึงจําเปนตองหาคา π  เพ่ือใชในการคํานวณหาเสนรอบวงของรูป
วงกลม 
 สําหรับขั้นตอนการดําเนินงานมีดังตอไปน้ี วาดวงกลมที่มีรัศมี r และมีเสนผานศูนยกลางยาว d 
= 2r ดังแสดงตามรูป (a) วาดรูปหลายเหลี่ยมภายในวงกลมโดยใหมีจํานวนดาน = n สมมติให n = 8 ดัง
แสดงตามรูป (b) กําหนดใหจุดที่มุมของรูปหลายเหลี่ยมเปนจุดยอดและใหชื่อแตละจุดดวยตัวเลข @, 
๒, … , ๘ ลากเสนตรงผานจุดศูนยกลางวงกลมจะไดชิ้นสวนสามเหลี่ยมยอยแตละรปูที่มีขนาดเทากัน 
แยกชิ้นสวนยอยชิ้นหนึ่งมาพิจารณา ในที่น้ีสมมติวาเลือกสามเหลีย่มยอยระหวางโหนด ๔ และ ๕       
ดังแสดงตามรูป (c) และใชชื่อโดยทั่วไปเรียกวา ชิ้นสวนยอย i – j ดังแสดงตามรูป (d) ดังน้ันความยาว
สวนของเสนรอบวง )/(sin2 nrL ij π=  และเนือ่งจากแตละเอลิเมนตมีขนาดเทากัน ดังน้ัน ijn nLL =  
น่ันคือ คาโดยประมาณของ π  คือ )/(sin nndL nn π==π  
 

 
ตัวอยางการใช FEM ในการหาคาโดยประมาณของ π  

 
 จากสูตรขางตนจะสามารถหาคา π  โดยประมาณ ไดดวยการแทนคา n ตางๆ (ตองการแบง
วงกลมเปนรูปหลายเหลี่ยมที่มีกี่ดาน) คอลัมนที่ ๒ ในตารางขางลางแสดงใหเห็นคาโดยประมาณของ π  
เม่ือ n มีคาตางๆ จะเห็นไดวาจะตองใชเวลาในการคํานวณซ้ํา (Iteration) คอนขางนาน (วนลูปหลายรอบ) 
อยางไรก็ตามกระบวนการตางๆ เหลานี้ เวนน (Wynn) ไดเขียนอัลกอริทึมในการหาคา π  ไว เรียกวา 
Wynn’s ∈ algorithm๑ ซ่ึงแสดงใหเห็นในคอลัมนที่ ๓ สวนคอลัมนสุดทายเปนคา π  ที่เที่ยงตรงในระดบั
ทศนิยม ๑๕ ตําแหนง 

 
                                                 
๑
 อัลกอริทึมการเพ่ิมความเร็วในการหาคาตางๆ ที่ตองวนซ้ํา (Iteration) ซึ่งใชกันอยางแพรหลาย 
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ตารางแสดงการหาคา π  ดวยวิธีตางๆ 
 

n )n/π(sinnπn =  Extrapolated by Wynn – ∈ Exact π  to ๑๖ places 
๑ ๐.๐๐๐๐๐๐๐๐๐๐๐๐๐๐๐   
๒ ๒.๐๐๐๐๐๐๐๐๐๐๐๐๐๐๐   
๔ ๒.๘๒๘๔๒๗๑๒๔๗๔๖๑๙๐ ๓.๔๑๔๒๑๓๕๖๒๓๗๓๐๙๖  
๘ ๓.๐๖๑๔๖๗๔๕๘๙๒๐๗๑๘   
๑๖ ๓.๑๒๑๔๔๕๑๕๒๒๕๘๐๕๒ ๓.๑๔๑๔๑๘๓๒๗๙๓๓๒๑๑  
๓๒ ๓.๑๓๖๕๔๘๔๙๐๕๔๕๙๓๙   
๖๔ ๓.๑๔๐๓๓๑๑๕๖๙๕๔๗๕๓ ๓.๑๔๑๕๙๒๖๕๘๙๑๘๐๕๓  
๑๒๘ ๓.๑๔๑๒๗๗๒๕๐๙๓๒๗๗๓   
๒๕๖ ๓.๑๔๑๕๑๓๘๐๑๑๔๔๓๐๑ ๓.๑๔๑๕๙๒๖๕๓๕๘๙๗๘๖ ๓.๑๔๑๕๙๒๖๕๓๕๘๙๗๙๓ 

 
 แนวความคิดทีอ่ยูเบื้องหลังกระบวนการตาง ๆ ในตวัอยางขางตน เรยีกวาระเบียบวิธไีฟไนตเอลิเมนต 
ถาเราเรียกจุดยอดของสามเหลี่ยมแตละจุดวา โหนด (Node) และชิ้นสวนสามเหลี่ยมยอย ๆ เรียกวา    
เอลิเมนต (Element) จะเห็นไดวาการแทนคาวงกลมดวยสามเหลี่ยมยอย หลาย ๆ รูป ยิ่งมีจํานวน     
ดานมากเทาไร ความเที่ยงตรงก็จะมากขึน้เทานั้น และเน่ืองจากสามเหลี่ยมยอยแตละรูปเปนอิสระตอกัน 
ดังน้ันเราจะสามารถคํานวณคาความยาวของดาน ijL  ไดโดยอิสระจากกัน และเม่ือนําผลลัพธของ   
ความยาวดานของสามเหลี่ยมแตละรปูมารวมกันกจ็ะไดความยาวเสนรอบวงของวงกลม เทคนคิการคาํนวณ 
ทํานองเดียวกนันี้จึงถูกนํามาใชในการคํานวณหาความยาวของเสนโคง ๒  
 ตัวอยางนี้ไมไดแสดงใหเห็นแนวคิดในเรื่องของ Degree of freedom, การ Conjugate และระบบ
โคออดิเนต บางคนจึงอาจจะกลาววากระบวนการขางตนไมถูกตองตามเหตุผลในเรื่องของวงกลม เพราะ
วงกลมเปนวตัถุอยางงายอยูแลว ไมจําเปนตองวาดเปนรูปหลายเหลี่ยมที่มี ๑๒๘ ดาน แลวหาคา π  จากสตูร 

)/(sinlim nnn π=π ∞→
๓ โดยใชตัวไมทราบคา π  ทางดานขวาของสตูร แตก็แสดงใหเห็นวาเราสามารถ 

สรางรูปเหลี่ยมแทนรูปวงกลมเพื่อการคํานวณทางคณติศาสตรได และนี่ก็คือแนวคิดที่สําคญัในระเบยีบ
วิธีไฟไนตเอลเิมนต 

                                                 
๒

 เชนเดียวกับการหาคาลิมิต (Limit) ในรูปราง ๒ มิติ และ ๓ มิต ิ
๓
 การคํานวณนี้สามารถขามข้ันตอนไดถาคาของ n เปนเลขยกกําลัง ๒ ดังแสดงตามตาราง การใชหลักการของ Half-angle recursion 

α−−=α 22sin11sin2  โดยเริ่มจาก π=α2  ซึ่ง 1sin −=π  
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 การวิเคราะหเพ่ือปรับปรุงการออกแบบ ปญหาตางๆ ขางตนนี้ ดวยระเบียบวธิีไฟไนตเอลิเมนต 
ไมวาจะทําโดยการคํานวณดวยมือ หรือใชซอฟตแวรสาํเร็จรูป ก็ตามจะประกอบดวยขั้นตอนหลัก ๆ ดังน้ี 
 

๑. การแบงโดเมนของปญหาออกเปนเอลเิมนตยอย ๆ ยกตัวอยางเชน หากตองการวเิคราะห 
การสูญเสียรปูของแผนเหล็กอันเนื่องมาจากแรงดึง ขั้นตอนแรกจะตองแบงแผนเหล็กออกเปนเอลิเมนต
ยอย ๆ (Discretization หรือ เรียกวา Idealization) หรือหากตองการวิเคราะหการไหลของน้ําในทอ 
จําเปนตองแบงโดเมนซึ่งเปนน้ําออกเปนเอลิเมนตยอย ๆ กอน กระบวนการนี้โดยปกติจะใชเวลามาก
ในทางปฏิบตั ิ เพราะจําเปนตองสรางรูปรางของปญหาอยางถูกตองขึ้นมากอน ซ่ึงรูปราง (Geometry) 
ของปญหาอาจจะประกอบดวยรูปรางทีมี่ความซับซอน มีสวนโคงสวนเวา การประดิษฐกราฟกซอฟตแวร
ในสวนนี้ขึ้นมาดวยตวัเองจึงจําเปนตองอาศัยความรูและประสบการณทางดานนี้เปนอยางมาก 

 
การแบงโดเมนของปญหาดวยวิธี Idealization 

 
๒. การเลือกใชชนิดของเอลเิมนต เอลิเมนตยอยที่แบงบนแผนเหลก็นั้นอาจจะเปนเอลิเมนต

ที่มีรูปรางเปนสามเหลี่ยมหรือสี่เหลี่ยมดานไมเทาก็ได หากแบงออกเปนสามเหลี่ยม ตัวไมรูคา (Unknown) 
จะอยูที่มุมทั้งสามของสามเหลี่ยมนั้นเรียกวา โหนด (Node) การเลือกใชชนิดของเอลิเมนตจะสอดคลอง
กับลกัษณะการกระจายของตวัไมรูคาที่สมมติขึ้นบนเอลิเมนตน้ัน ๆ เชน หากเลือกใชเอลเิมนตสามเหลี่ยม 
แบบสามโหนดที่มุมทั้งสามแลว ลักษณะการกระจายตวัของตัวไมรูคาบนเอลิเมนตน้ันจะถูกสมมติใหอยูใน
รูปแบบของแผนเรียบ (Flat Plane) แตหากเลือกใชเอลิเมนตแบบสี่เหลี่ยมสี่โหนดที่มุมทั้งสี่ ลักษณะการ
กระจายตัวของตัวไมรูคาบนเอลิเมนตสี่เหลี่ยมนี้อาจจะไมเรียบ สามารถโคงไปมาได ดังน้ันการเลือกใช  
เอลิเมนตชนิดตาง ๆ จึงมีผลโดยตรงกับผลลัพธที่คํานวณได 
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การกําหนดโหนดบนเอลิเมนต 

 
เอลิเมนตแบบตางๆ 

 
๓. การประดิษฐสมการไฟไนตเอลเิมนต สมการเชิงอนุพันธที่สอดคลองกับปญหาที่สนใจอยู

น้ัน จะถูกเปลี่ยนไปเปนสมการทางพีชคณิตที่เรียกวา สมการไฟไนตเอลิเมนต สมการเหลานี้จะถูกสราง
ขึ้นสําหรับแตละเอลิเมนต เน่ืองจาก    เอลิเมนตตางๆ มีขนาดไมเทากัน กระบวนการประดษิฐสมการ  
ไฟไนตเอลิเมนตจากสมการเชิงอนุพันธน้ีเองนับวาเปนหัวใจสําคัญในการเรียนวชิาไฟไนตเอลเิมนต ซ่ึง
เปนเรื่องที่ยุงยากซับซอน ในที่น้ีจะยกตัวอยางเฉพาะผลลัพธที่ไดจากการสรางสมการไฟไนตเอลิเมนต 
จากสมการเชิงอนุพันธในเรือ่งของกลศาสตรของแข็ง ในการวิเคราะหคาการเสียรปู 
  จากสมการสมดุลของแรงในแนวแกน ๓ แกน  
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 เม่ือแปลงเปนสมการไฟไนตเอลิเมนต ซ่ึงเปนสมการทางพีชคณิต จะได 
  }F{}δ{]K[ =  
       ]ε[]C[]δ[]B[]C[}σ{ 0−=  
 โดยที่        [K] แทนเมตริกซของคาความแข็งเกร็ง 
   }δ{   แทนเวคเตอรแสดงคาการเสียรูป ซ่ึงประกอบดวยคาการเสียรูป u  
    และ v ที่โหนด 
   }F{   แทนเวคเตอรแสดงคาโหลดลัพธ 
    [C]  แทนเมตริกซซ่ึงแสดงความสัมพันธระหวางความเคนและความเครียด 
    [B] แทนเมตริกซซ่ึงแสดงความสัมพันธระหวางความเครยีดและคาการ 
    เสียรูป 
   }σ{   แทนเวคเตอรแสดงคาความเคน 
 

๔. การรวมสมการไฟไนตเอลิเมนตเขาดวยกันแลวแกระบบสมการใหญ สมการ         
ไฟไนตเอลิเมนตซ่ึงอยูในรูปแบบของสมการทางพีชคณิต จะตองถูกนํามารวมกันอยางถูกตองและมีหลักการ 
เปรียบเสมือนการนําชิ้นสวนตัวตอ (Jigsaw puzzle) มาตอเขาดวยกันอยางถกูตองและเหมาะสม จึง          
จะเกิดเปนรูปภาพที่สมบูรณ การประกอบสมการ ไฟไนตเอลิเมนตเขาดวยกันกอใหเกิดระบบสมการขนาด
ใหญ จากนั้นจึงประยุกตเง่ือนไขขอบเขต (Boundary Condition) ของปญหานั้น ๆ เพ่ือแกสมการ หา
ผลลัพธที่จุดตอ ซ่ึงหากแกปญหาการถายเทความรอน ผลลัพธเหลานั้นอาจจะแทนคาอุณหภูมิ หรือหาก
วิเคราะหโครงสราง ผลลัพธเหลานั้นอาจจะแทนคาการเคลื่อนตวัของโครงสราง 

๕. การคํานวณหาคาอ่ืนๆ ที่เหลือ เพ่ือทําใหปญหานัน้ไดรับการวิเคราะหอยางสมบูรณ เม่ือได
ผลลัพธแลวจะตองนําผลลัพธน้ันไปหาคาอ่ืน ๆ ที่เกี่ยวของ เชน เม่ือทราบอุณหภูมิตามตําแหนงตาง ๆ แลว 
ก็สามารถคํานวณหาปริมาณฟลักซความรอนที่ไหลผานได หรือเม่ือทราบคาการเคลื่อนตวัของโครงสราง
แลวจะสามารถคํานวณหาคาความเคนที่โครงสรางแตละจุดไดเชนกัน 
 

 
 
 ซอฟตแวรชวยในการวิเคราะหทางไฟไนตเอลิเมนตมีอยูเปนจํานวนมากในทองตลาด เชน ANSYS, 
Cosmos, NasTran  ซ่ึงสวนใหญมักจะมีราคาสูง ขึ้นอยูกับขีดความสามารถของซอฟตแวร แตโดยทั่วไป 
กระบวนการแกปญหาดวยไฟไนตเอลิเมนตซอฟตแวร จะประกอบดวยขั้นตอนใหญ ๆ ๓ ขั้นตอน ดังน้ี 
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๑. กระบวนการขั้นตน (Pre-processor) 

กระบวนการขัน้ตน คือ การสรางรูปแบบไฟไนตเอลิเมนตจากรูปรางลกัษณะที่แทจริงของ
ปญหา จากนั้นจึงประยุกตเง่ือนไขขอบเขตกอนวิเคราะหปญหานั้น  

 

       
                   Plate Geometry  Finite Difference Model       Finite Element Model 
 

Plate with Complex shape 
 

 จากรูปจะเห็นไดวา ในการวเิคราะหคาการเสียรูปของแผนโลหะ ซ่ึงมีรูปรางซับซอน เชน มีการ
เจาะรู หรือมีรอยบาก มีสวนโคงสวนเวา การเลือกใชระเบียบวิธีไฟไนตเอลิเมนต (Finite Element Model) 
จะไดผลลัพธซ่ึงมีความเทีย่งตรงสูงกวาการใชระเบียบวธิีหาผลตางสืบเนื่อง (Finite Difference Model) 
ซ่ึงเปนวิธีการอยางหนึ่งในการหาผลลัพธโดยประมาณที่เคยไดรับความนิยมในอดีต (ใหสังเกตจากการตี
ตารางกริดในระเบียบวธิีหาผลตางสืบเนื่อง จะมีความผิดพลาดไปจากรูปทรงเดิมมากกวาการตีเมสใน
ระเบียบวธิีไฟไนตเอลิเมนต) 

การสรางรูปแบบไฟไนตเอลิเมนตอันประกอบดวยเอลิเมนตเปนจํานวนมากบนรูปราง
ลักษณะของปญหาน้ัน ตามปกติจะใชเวลานาน โดยเฉพาะอยางยิ่งหากรูปรางมีความซับซอน ผูสราง
รูปรางบนหนาจอควรมีประสบการณในการใชซอฟตแวรน้ันๆ มาสักระยะหนึ่ง จึงจะสามารถสรางรูปแบบ
ไดอยางถูกตองสมบูรณ เริ่มตั้งแตการสรางจุด เสนตรง เสนโคง รวมทั้งพ้ืนผิว โดยขอมูลของจุด เสนตรง 
เสนโคง และพ้ืนผิวเหลานี้จะถูกเก็บในรูปแบบของสมการทางเรขาคณิตในหนวยความจําของ         
เครื่องคอมพิวเตอร เพ่ือใหผูใชสามารถกําหนดขนาดและจํานวนการสรางเอลิเมนตที่แตกตางกันได โดย
รูปแบบของไฟไนตเอลิเมนตที่เกิดขึ้นยังเสมือนรูปรางของจริงมากที่สุด รูปแบบของไฟไนตเอลิเมนตน้ียัง
ประกอบดวยหมายเลขของจุดตอ หมายเลขของเอลิเมนต และขอมูลอ่ืน ๆ ที่จําเปนตองใชในการ
วิเคราะหขั้นตอไป รายละเอียดจํานวนมากเหลานี้โดยทั่วไปมักจะไมแสดงบนหนาจอคอมพิวเตอร ยกเวน
ผูใชตองการใหแสดงเพื่อการตรวจสอบความถูกตอง หลังจากการสรางรูปแบบไฟไนตเอลิเมนตไดเสร็จ
สิ้นลงแลว  ผูใชจําเปนตองกําหนดเงื่อนไขขอบเขต  อันประกอบไปดวย  การกําหนดคาใหกับบางจุดของ 
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รูปแบบไฟไนตเอลิเมนตน้ัน เง่ือนไขขอบเขตเหลานี้ จําเปนตองเหมือนหรือใกลเคียงกับของจริงใหมาก
ที่สุด จึงจะนําไปสูผลลัพธที่สอดคลองกับความเปนจริง 

 
๒. กระบวนการวิเคราะห (Analysis) 

ขอมูลตางๆ ของรูปแบบไฟไนตเอลิเมนตที่สรางขึ้น และเง่ือนไขขอบเขตที่กําหนดในขั้นตอน
แรกจะถูกสงเขาสูกระบวนการวิเคราะห ดวยโปรแกรมซึ่งฝงตัวอยูในซอฟตแวรชุดนี้ โดยไฟไนตเอลิเมนต
โปรแกรมจะสรางสมการไฟไนตเอลิเมนตทีส่อดคลองกับปญหานั้น สําหรับเอลิเมนตยอยทุก ๆ เอลิเมนต 
กอนที่จะนํามาประกอบเขาเปนระบบสมการใหญ แลวจึงประยุกตเง่ือนไขขอบเขตที่กําหนด จากนั้นจึงแก
สมการรวมขนาดใหญน้ัน โดยเวลาทีใ่ชในการคํานวณจะขึ้นอยูกับจํานวน  เอลิเมนตทั้งหมดซึ่งผูใชสราง
ขึ้น และขนาดของระบบสมการรวมขนาดใหญที่เกิดขึน้ หากสมการเชิงอนุพันธของปญหาเปนสมการ  
เชิงเสน (Linear Partial Differential Equation) ระบบสมการรวมนี้จะถูกแกเพียงครั้งเดียว ทําใหเวลาที่
ใชในการคาํนวณไมมากนัก แตหากสมการเชิงอนุพันธน้ันไมเปนสมการเชิงเสน (Nonlinear) ระบบสมการ
จะถูกแกวนซ้าํหลายรอบ ทําใหตองใชเวลาในการคํานวณมากขึ้น โดยเฉพาะอยางยิ่งหากรูปแบบไฟไนต  
เอลิเมนตประกอบดวยเอลิเมนตเปนจํานวนมาก ดังน้ันหากผูใชซอฟตแวรสําเรจ็รูป มีความเขาใจใน    
องคความรูพ้ืนฐานในระเบยีบวธิีไฟไนตเอลิเมนตอยูบาง จะชวยในการตัดสินใจสิง่ตาง ๆ กอนที่จะทํา
การวิเคราะหไดเปนอยางดี ซ่ึงจะทําใหการวิเคราะหเปนไปอยางมีประสิทธิภาพ 

 
๓. กระบวนการขั้นทาย (Post-processor) 

ผลลัพธที่เกิดจากการวิเคราะหในขั้นตอนที่ ๒ จะประกอบดวยตัวเลขเปนจํานวนมาก ใน
กระบวนการขัน้ทายจึงจําเปนตองอาศัยคอมพิวเตอรกราฟก เพ่ือแสดงผลลัพธเหลานี้ออกมาในรูปของสี
ปรากฏบนหนาจอคอมพิวเตอร จึงทําใหผูใชสามารถเขาใจปรากฏการณที่เกิดขึ้นไดอยางรวดเร็ว กระบวนการ 
ขั้นทายจึงมีความจําเปนเปนอยางยิ่ง สําหรับรูปแบบของการแสดงผลลัพธน้ันมีอยูหลายชนิด เชน      
การแสดงดวยแถบชั้นสี (Fringe Plot) การแสดงดวยเสนชั้นสี (Contour Lines) การแสดงดวยเวคเตอร 
(Vector Plot) เปนตน ซ่ึงการแสดงผลลพัธจะสามารถแสดงใหเห็นไดทั้งบนรูปทรงดั้งเดิม หรือรูปทรงที่
เสียรปูไปแลวได ดังนั้นความเขาใจในผลลัพธอันเปนผลจากรูปทรงทีไ่ดออกแบบไวบนหนาจอคอมพิวเตอร 
ไดโดยตรงอยางรวดเร็ว จะทําใหผูออกแบบเขาใจในปญหานั้นอยางลึกซึ้งมากยิ่งขึ้น และอาจกอใหเกิด
แนวคิดในการปรับเปลี่ยนรปูทรงนั้น เพ่ือกอใหเกิดผลลัพธที่ดียิ่งขึ้นตอไปอีก กระบวนการดังกลาวนี้เอง
ที่ชวยลดเวลาในการออกแบบผลติภัณฑใหม ๆ ลงไปไดมาก และชวยลดตนทนุในการผลิตตนแบบเพื่อ
ลองผิดลองถูกที่เคยใชกันในอดีตลงไดอยางสิ้นเชิง 
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ในกระบวนการวิเคราะหปญหาดวยระเบียบวธิีไฟไนตเอลิเมนต มีปจจัยซ่ึงเปนองคประกอบหลัก 
๓ ประการ ที่จะทําใหผลลพัธที่ไดจากการวิเคราะหเปลี่ยนแปลงไป องคประกอบตาง ๆ เหลานี้ คือ 
 
๑. สมการเชิงอนุพันธยอย (Differential Equation) 

เน่ืองจากสมการไฟไนตเอลิเมนตจะถูกประดิษฐขึ้น
จากสมการเชิงอนุพันธยอย (Partial Differential Equation) ที่
สอดคลองกับปญหานั้น ๆ ดังน้ันสมการเชิงอนุพันธยอยจึง
เปนปจจัยสําคัญในการวิเคราะหปญหา ตัวอยางเชน ปญหา
การวิเคราะหความเคนในเทาเทียม สมการเชิงอนุพันธยอยที่
สอดคลองกันจะบงบอกถึงสถานภาพความสมดุลของแรง ณ 
ตําแหนงใด ๆ บนเทาเทียมน้ัน หรือปญหาการวิเคราะหระดับ

อุณหภูมิในลูกสูบรถยนต สมการเชิงอนุพันธยอยที่สอดคลองกันจะบงบอก
ถึงสภาพความสมดุลของการถายเทความรอน ณ ตําแหนงใด ๆ ในลูกสูบ
น้ัน เปนตน ปญหาตางๆ ในดานวิศวกรรมลวนมีสมการเชิงอนุพันธยอยที่
สอดคลองกันเสมอ และหากมองอยางลึกซึ้งแลวปญหาตาง ๆ ที่สนใจนั้น
อาจจะไมเกี่ยวของโดยตรงกับงานทางวิศวกรรมก็เปนได อยางไรก็ตามใน
สายงานทางดานวิทยาศาสตร ฟสิกส สิ่งแวดลอม และสายงานอื่น ๆ มักจะ
มีสมการเชิงอนุพันธยอยที่สอดคลองกับปญหานั้นเสมอ สมการเชิงอนุพันธ
ยอยเหลานี้เองที่เปนหัวใจอันแทจริง และเปนจุดเริ่มตนของการประดิษฐ

ซอฟตแวรไฟไนตเอลิเมนตชนิดตาง ๆ  
 
 จํานวนสมการในระบบสมการเชิงอนุพันธยอยนี้จะขึ้นอยูกับตัวไมรูคา (Unknown) ของปญหา
น้ันๆ ยกตัวอยางเชน ตัวไมรูคาในปญหาเทาเทียมจะประกอบดวยคาการเสียรูปรวม ๓ คา ใน ๓ ทิศทาง 
(๓ มิติ) สําหรับปญหาใน ๓ มิติ ซ่ึงเกิดการเปลี่ยนแปลงอยางตอเน่ืองจากตําแหนงหน่ึงไปยังอีกตําแหนง
หน่ึงบนเทาเทยีมนั้น ระบบสมการเชิงอนุพันธยอยจึงประกอบดวยสมการในรูปแบบเลขหกกลบัหัวกลบั
หางรวม ๓ สมการ ซ่ึงบงบอกถึงสภาวะความสมดุลของแรงใน ๓ ทิศทาง ณ ตําแหนงใดๆ บนเทาเทียม
น้ัน 
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๒. เงื่อนไขขอบเขต (Boundary Condition)  

นอกเหนือจากสมการเชิงอนุพันธยอยที่สอดคลองกับปญหานั้น ๆ แลว ผลลัพธที่คํานวณไดยงั
ขึ้นอยูกับเง่ือนไขขอบเขตของปญหานั้นดวย เชน เทาเทียมเดียวกนัน้ีจะเกิดความเคนในระดับที่แตกตาง
กันหากใชกับผูพิการที่มีนํ้าหนักตัวไมเทากัน หรืออุณหภูมิในลูกสูบรถยนตจะมีคาในระดับที่แตกตางกัน
หากใชนํ้ามันเชื้อเพลิงตางชนิดกนั การระเบิดของไอน้าํมันในหองเส้ือสูบก็จะใหปริมาณความรอนที่แตกตาง 
กัน เปนตน ดังน้ัน ในการวิเคราะหจึงจําเปนตองกําหนดเงื่อนไขขอบเขตใหครอบคลุมการใชงานที่อาจ
เปนไปได หรือกําหนดเปนขีดจํากัดในการใชงานสําหรับการออกแบบ เชน กําหนดน้ําหนักตัวสูงสุดของ
ผูใชเทาเทียมเพ่ือไมใหเกิดความเสียหาย หรือการกําหนดใหใชเชื้อเพลิงชนิดใดกับเครื่องยนตชนิดนั้น ๆ 
๓. รูปรางของปญหา (Geometry) 

ผลลัพธที่คํานวณไดจะมีความแตกตางกันหากรูปรางลักษณะของปญหามีการเปลี่ยนแปลงไป 
เชน ระดับความเคนในเทาเทียมจะมีคาแตกตางออกไปหากเทาเทียมนั้นมีขนาดใหญขึ้นหรือเล็กลงใน
ขณะที่นํ้าหนักตัวของผูใชยังคงที่ หรืออุณหภูมิภายในลูกสูบรถยนตจะมีคาเปลี่ยนแปลงไปหากขนาดของ
ลูกสูบน้ันใหญขึ้น หรือมีรูปรางแตกตางไปจากเดิม แมวาปริมาณความรอนจากการจุดระเบิดในหองเสื้อ
สูบยังคงเดิม ในปจจุบันซอฟตแวรไฟไนตเอลิเมนตที่มีประสิทธิภาพสามารถที่จะชวยแนะนําการปรับปรุง
รูปรางของปญหาไมวาจะเปนการปรับเปลี่ยนขนาดหรือเปลี่ยนแปลงรูปราง เพ่ือใหไดผลลัพธในการ
คํานวณที่ดีที่สุดได  
 
บทสรุป 
 การวิเคราะหปญหาดวยการใชไฟไนตเอลิเมนตซอฟตแวรเริ่มไดรับความนิยมมากขึ้นในปจจุบนั 
ทําใหผูวิเคราะหทราบถึงปรากฏการณที่เกิดขึ้นในผลติภัณฑที่ไดออกแบบไวแลวโดยละเอียด และยังกอ 
ใหเกิดแนวคิดในการปรับปรงุแกไขรูปรางลักษณะของของตนแบบ อันจะนําไปสูรูปแบบใหมที่มีประสิทธิภาพ 
สูงขึ้นไปอีก สามารถหลีกเลี่ยงการลองผดิลองถกูดวยการจําลองสถานการณตางๆ ดวยเครื่องคอมพวิเตอร 
จึงชวยประหยดัเวลาและลดคาใชจายในการผลิตตนแบบลงไปไดมาก อยางไรก็ตามการที่จะไดมาซึ่งผลลัพธ 
ที่มีความถูกตองและเที่ยงตรงนั้น ผูวิเคราะหจําเปนตองมีองคความรูในหลาย ๆ ดาน นับตั้งแตคณิตศาสตร
ชั้นสูง ระเบียบวธิีไฟไนตเอลิเมนต ระเบยีบวธิีเชิงตัวเลข ความเขาใจในสวนของโปรแกรมคอมพิวเตอร 
และประสบการณในการใชกราฟกซอฟตแวรบนเครื่องคอมพิวเตอร ซ่ึงองคความรูเหลานี้ผูใชสวนใหญ
มักจะไดสัมผัสกันมาแลวในระหวางการศึกษา หากสามารถมององคความรูเหลานี้ดวยความเขาใจทาง
กายภาพ และนํามาผสมผสานกันไดอยางเหมาะสมแลว ผูใชจะเห็นคุณประโยชนของศาสตรแตละแขนง
ที่ไดเรียนรูมาแลว และที่สาํคัญที่สุด การรวมกันที่เหมาะสมของศาสตรตาง ๆ เหลานี้ จะกอใหเกิด
ผลลัพธอันเปนประโยชนตอการวิเคราะหการออกแบบไดโดยตรง 
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 ในตอนตอ ๆ ไปผูเขียนจะแนะนําใหเห็นรายละเอียดในการวิเคราะหปญหาแตละดานเพื่อการ
ออกแบบ ไมวาจะเปนการวิเคราะหการถายเทความรอน (Heat Transfer) การวเิคราะหของแข็ง (Stress 
Analysis) การวิเคราะหของแข็งอันเนื่องมาจากอุณหภูมิ (Thermal Stress) และการวเิคราะหของไหล 
(Fluid Dynamic) โดยจะชี้ใหเห็นตั้งแตสมการเชิงอนุพันธของปญหาแตละแบบ จนถึงการแปลงใหเปน
สมการไฟไนตเอลิเมนต และวเิคราะหผลลัพธ โดยจะยกตวัอยางปญหาอยางงายที่สามารถคํานวณได
ดวยมือมาเปนตัวอยาง เพ่ือใหผูอานสามารถตรวจสอบผลลัพธไดวามีความถูกตอง 
 

 
 
เอกสารอางอิง 

ปราโมทย เดชะอําไพ. ไฟไนตเอลเิมนตในงานวศิวกรรม. กรุงเทพ ฯ :  จุฬาลงกรณมหาวทิยาลัย,  
๒๕๔๗. 

ปราโมทย เดชะอําไพ. ระเบยีบวิธีเชงิตวัเลขในงานวศิวกรรม. กรุงเทพ ฯ :  จุฬาลงกรณมหาวทิยาลยั,  
๒๕๔๖. 

ศูนยบริการปรึกษาการออกแบบและวิศวกรรม (DECC). ระเบียบวิธีไฟไนตเอลิเมนตข้ันพื้นฐาน.  
๒๕๕๐ 

University of Corolado. Dept. of Aerospace Eng. Introduction to FEM. ๒๐๐๕. 

 


